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Απαντήσεις: Μαθηματικά κατεύθυνσης Β’ Λυκείου 

26 Απριλίου 2026  
Εξεταζόμενη ύλη: Διανύσματα-Ευθείες-Κύκλος  

 

Θέμα Α 

1. Απόδειξη σελίδα 83 σχολικού. 

2. Τύποι σελίδες 66 και 71 σχολικού. 

3.   

i. Λ 

ii. Σ 

iii. Σ 

iv. Σ 

v. Λ 

 

Θέμα Β 

1. 𝛼⃗ ∙ 𝛽 = 2 ∙ 1 ∙ 𝜎𝜐𝜈 (
2𝜋

3
) = 2 ∙ 1 ∙ (−

1

2
) = −1.ε 

2. 𝜔⃗⃗⃗ ∙ 𝜈 = 𝛼⃗ ∙ 𝛽 + 3𝛽2 − 2𝛼⃗2 − 6 ∙ 𝛼⃗ ∙ 𝛽 = −1 + 3 ∙ 12 − 2 ∙ 22 − 6(−1) = 0 ά𝜌𝛼 𝜅ά𝜃𝜀𝜏𝛼. 

3. |𝜔⃗⃗⃗|2 = (𝛽 − 2𝛼⃗)
2

= 𝛽2 − 4𝛼⃗ ∙ 𝛽 + 4𝛼⃗2 = 21 

|𝜈|2 = (𝛼⃗ + 3𝛽)
2

= 4 − 6 + 9 = 7 ά𝜌𝛼 |𝜔⃗⃗⃗| = √3|𝜈| . 

4. 𝜆𝑢 =
𝑦

𝑥
⇒ −1 =

𝜅2−𝜅

𝜅
⇒ 𝜅2 = 0 ⇒ 𝜅 = 0. 

 

Θέμα Γ 

1.  

i. 𝛫 (−
𝛢

2
, −

𝛣

2
)  ά𝜌𝛼 𝛫(2, −1) 𝜅𝛼𝜄 𝜌 =

√𝛢2+𝛣2−4𝛤

2
=

√(−4)2+22−4∙3

2
=

2√2

2
= √2 

ii. 𝐶: (𝑥 − 2)2 + (𝑦 + 1)2 = 2 , 𝐾𝐴 ⊥ 𝜀 ά𝜌𝛼 𝜆𝛫𝛢 ∙ 𝜆𝜀 = −1 ⇒
−1+2

2−1
∙ 𝜆𝜀 = −1 ⇒ 𝜆𝜀 = −1 

𝜀: 𝑦 − 𝑦𝐴 = 𝜆𝜀(𝑥 − 𝑥𝐴) ⇒ 𝑦 = −𝑥 − 3  

iii. (𝐾𝐾′) = √(5 − 2)2 + (−3 + 1)2 = √13 , 𝜌 + 𝜌′ = √2 + 1 ά𝜌𝛼 (𝛫𝛫′) > 𝜌 + 𝜌′  

𝜊𝜋ό𝜏𝜀 𝜊 έ𝜈𝛼𝜍 𝜀𝜉𝜔𝜏𝜀𝜌𝜄𝜅ό𝜍 𝜏𝜊𝜐 ά𝜆𝜆𝜊𝜐. 

2.   

i. 𝜎𝜏𝜂𝜈 𝜀1 𝛾𝜄𝛼 𝑥 = 0 , 𝑦 = −
3

2
  𝐴 (0 ,

−3

2
)   ά𝜌𝛼 𝑑(𝜀1, 𝜀2) = 𝑑(𝐴, 𝜀2) =

|0∙3−
3

2
∙4+16|

√32+42
=

10

5
= 2 

ii. 𝜆1 = 𝜆2 = 𝜆𝜇 = −
3

4
    𝜅𝛼𝜄 𝜎𝜏𝜂𝜈 𝜀2 𝛾𝜄𝛼 𝑥 = 0 , 𝑦 = −4 ά𝜌𝛼 𝛣(0, −4)  

𝜅𝛼𝜄  𝛭 𝜏𝜊 𝜇έ𝜎𝜊 𝜏𝜊𝜐 𝛢𝛣 𝜊𝜋ό𝜏𝜀 𝑥𝑀 = 0 , 𝑦𝑀 =
−4 −

3
2

2
= −

11

4
   𝑀 (0, −

11

4
)   𝜎𝜂𝜇𝜀ί𝜊 𝜏𝜂𝜍 𝜇𝜀𝜎𝜊𝜋𝛼𝜌ά𝜆𝜆𝜂𝜆𝜂𝜍 

𝜊𝜋ό𝜏𝜀 𝜇: 𝑦 − 𝑦𝑀 = 𝜆𝑀(𝑥 − 𝑥𝑀) ⇒ 𝑦 = −
3

4
𝑥 −

11

4
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Θέμα Δ 

1. 𝜆𝑥 − 𝑦 − 𝜆 − 2 = 0 (𝜅ά𝜈𝜔 𝜋𝜌ά𝜉𝜀𝜄𝜍 𝜎𝜏𝜂𝜈 (1)) 

𝛱𝜌έ𝜋𝜀𝜄 𝜆 ≠ 0 ή − 1 ≠ 0 𝜋𝜊𝜐 𝜄𝜎𝜒ύ𝜀𝜄 𝛾𝜄𝛼 𝜅ά𝜃𝜀  𝜆 ∈ ℝ 

2. 𝛾𝜄𝛼 𝜆 = 0 , 𝑦 = −2 
𝜆 = 1 , 𝑥 − 𝑦 − 3 = 0 , 𝛽ά𝜁𝜔 ό𝜋𝜊𝜐 𝑦 = −2  ά𝜌𝛼 𝑥 + 2 − 3 = 0 ⇒ 𝑥 = 1 
𝛤(1, −2)   
𝜀𝜋𝜄𝛽𝜀𝛽𝛼𝜄ώ𝜈𝜔 𝜏𝜂𝜈 (1) 𝛾𝜄𝛼 𝑥 = 1 𝜅𝛼𝜄  𝑦 − 2  

3. 𝛱𝜌έ𝜋𝜀𝜄 𝐷 ≠ 0 ⇒ |
𝜆 −1
1 −𝜆

| ≠ 0 ⇒ −𝜆2 + 1 ≠ 0 ⇒ 𝜆 ≠ ±1 

𝜋𝜌έ𝜋𝜀𝜄 𝛣 = 0 ά𝜌𝛼 𝜆 = 0 𝛾𝜄𝛼 𝜏𝜂𝜈 (2) 

4. 𝛫 𝛼𝜈ή𝜅𝜀𝜄 𝜎𝜏𝜂𝜈 𝜀 ά𝜌𝛼 𝑦𝐾 = 2𝑥𝐾 − 1  (3) 

𝜅𝛼𝜄 𝑑(𝐾, 𝜁) = 𝜌 ⇒
|𝑥𝛫 ∙ 1 + 𝑦𝐾 ∙ 1 − 2|

√12 + 12
= 3√2 ⇒ |𝑥𝐾 + 𝑦𝐾 − 2| = 6 ⇒ {

𝑥𝐾 + 𝑦𝐾 − 2 = −6  (4)

𝑥𝐾 + 𝑦𝐾 − 2 = 6  (5)
 

𝛴ύ𝜎𝜏𝜂𝜇𝛼 𝜏𝜄𝜍 (3), (4) 𝜅𝛼𝜄 (3), (5)   ά𝜌𝛼  𝛫(−1, −3) ή 𝛫(3,5) 𝜅𝛼𝜄 𝛿𝜀𝜅𝜏ό 𝜏𝜊 𝛫(3,5)  𝛼𝜑𝜊ύ  
 𝛼𝜈ή𝜅𝜀𝜄 𝜎𝜏𝜊 1 𝜊 𝜏𝜀𝜏𝛼𝜌𝜏𝜂𝜇ό𝜌𝜄𝜊 (𝜀𝜅𝜑ώ𝜈𝜂𝜎𝜂) 
 

 

 

Τις απαντήσεις επιμελήθηκε ο καθηγητής: 

Τσιρώνης Βαγγέλης 


