
Σελίδα 1 από 3 Φροντιστήρια 

 

 
 

 
 

 

  

ΕΥΟΣΜΟΣ 
  

Μ. Αλεξάνδρου 45 2310 770450 

 

  

Μαθηματικά A’ Λυκείου 

21 Δεκεμβρίου 2025 

Εξεταζόμενη ύλη: Κεφάλαια 2, 3 

 

Θέμα Α 

Α1. Η απόλυτη τιμή ενός πραγματικού αριθμού α συμβολίζεται με |α| και ορίζεται από τον 

τύπο:  

|𝛼| = {
𝛼,   𝛼𝜈 𝛼 ≥ 0
−𝛼,    𝛼𝜈 𝛼 < 0

 

Α2.   1. Σ          2. Λ          3. Σ          4. Σ          5. Λ 

 

Θέμα Β 

Β1.  

α) |𝜋 − 3| + |3 − 𝜋| = 𝜋 − 3 − (3 − 𝜋) = 𝜋 − 3 − 3 + 𝜋 = 2𝜋 − 6           

β) |√2 − 2| + |√2 + 2| = −(√2 − 2) + √2 + 2 = 2 + 2 = 4          

γ) √(√7 − √8)
2
= |√7 − √8| = √8 − √7 

 

Β2.  

α) |3𝑥 − 5| = |𝑥 + 3| ⟺ {

3𝑥 − 5 = 𝑥 + 3 ⇔ 3𝑥 − 𝑥 = 5 + 3 ⇔ 2𝑥 = 8 ⇔ 𝑥 = 4
ή

3𝑥 − 5 = −(𝑥 + 3) ⇔ 3𝑥 − 5 = −𝑥 − 3 ⇔ 3𝑥 + 𝑥 = 5 − 3 ⇔ 4𝑥 = 2 ⇔ 𝑥 =
1

2

           

β) πρέπει να ισχύει ότι 2𝑥 − 4 ≥ 0 ⇔ 2𝑥 ≥ 4 ⇔ 𝑥 ≥ 2       

και |5 − 𝑥| = 2𝑥 − 4 ⇔ {

5 − 𝑥 = 2𝑥 − 4 ⇔ −𝑥 − 2𝑥 = −5 − 4 ⇔ −3𝑥 = −9 ⇔ 𝑥 = 3
ή

5 − 𝑥 = −(2𝑥 − 4) ⇔ 5 − 𝑥 = −2𝑥 + 4 ⇔ 2𝑥 − 𝑥 = 4 − 5 ⇔ 𝑥 = −1 𝜋𝜊𝜐 𝛼𝜋𝜊𝜌𝜌ί𝜋𝜏.
     

γ) 𝑥3 − 64 = 0 ⇔ 𝑥3 = 64 ⇔ 𝑥 = √64
3

⇔ 𝑥 = 4  

 

Β3.  

Αν για τους πραγματικούς αριθμούς 𝛼, 𝛽 ισχύει 2 ≤ 𝛼 ≤ 4 και −4 ≤ 𝛽 ≤ −3, να βρείτε μεταξύ 

ποιων τιμών περιέχεται η τιμή των ακόλουθων παραστάσεων. 

α) −4 ≤ 𝛽 ≤ −3 ⇔ −8 ≤ 2𝛽 ≤ −6  άρα {
2 ≤ 𝛼 ≤ 4

−8 ≤ 2𝛽 ≤ −6
}
+
⇒2 − 8 ≤ 𝛼 + 2𝛽 ≤ 4 − 6 ⇔ −6 ≤ 𝛼 + 2𝛽 ≤ −2          
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β) −4 ≤ 𝛽 ≤ −3 ⇔ 3 ≤ −𝛽 ≤ 4  άρα {
2 ≤ 𝛼 ≤ 4
3 ≤ −𝛽 ≤ 4

}
+
⇒ 2+ 3 ≤ 𝛼 + (−𝛽) ≤ 4 + 4 ⇔ 5 ≤ 𝛼 − 𝛽 ≤ 8          

γ) −4 ≤ 𝛽 ≤ −3 ⇔ 3 ≤ −𝛽 ≤ 4  άρα {
2 ≤ 𝛼 ≤ 4
3 ≤ −𝛽 ≤ 4

}
∗
⇒ 2 ∙ 3 ≤ 𝛼 ∙ (−𝛽) ≤ 4 ∙ 4 

⇔ 6 ≤ −𝛼𝛽 ≤ 16
+1
⇔7 ≤ 1 − 𝛼𝛽 ≤ 17 

 

Θέμα Γ 

Γ1.  

Συγκρίνω τα τρίγωνα ΒΑΔ και ΓΑΕ: 

𝛢𝛣 = 𝛢𝛤 𝛾𝜄𝛼𝜏ί 𝛢𝛣𝛤 𝜄𝜎𝜊𝜎𝜅𝜀𝜆έ𝜍
𝛣𝛥 = 𝛤𝛦 𝛼𝜋ό 𝜐𝜋ό𝜃𝜀𝜎𝜂

𝛢𝛣̂𝛥 = 𝛢𝛤̂𝛦 𝜔𝜍 𝜋𝛼𝜌𝛼𝜋𝜆𝜂𝜌𝜔𝜇𝛼𝜏𝜄𝜅έ𝜍 𝛾𝜔𝜈ί𝜀𝜍 ί𝜎𝜔𝜈 𝛾𝜔𝜈𝜄ώ𝜈

}
𝛱𝛤𝛱
⇒  Β𝛢Δ = Γ𝛢Ε  άρα {

Β𝛢̂Δ = Γ𝛢̂Ε
𝛥̂ = 𝛦̂

𝜜𝜟 = 𝜜𝜠 ά𝝆𝜶 𝜜𝜟𝜠 𝜾𝝈𝝄𝝈𝜿.
 

 

Γ2.  

α) 

Συγκρίνω τα τρίγωνα ΜΔΒ και ΜΕΓ: 

𝛥𝛣 = 𝛦𝛤 𝛼𝜋ό 𝜐𝜋ό𝜃𝜀𝜎𝜂
𝛣𝛭 = 𝛭𝛤 𝛾𝜄𝛼𝜏ί 𝛭 𝜏𝜊 𝜇έ𝜎𝜊 𝜏𝜂𝜍 𝛣𝛤

𝛣̂ = 𝛤̂ 𝜔𝜍 𝛾𝜔𝜈ί𝜀𝜍 𝛽ά𝜎𝜂𝜍 𝜄𝜎𝜊𝜎𝜅𝜀𝜆𝜊ύ𝜍

}
𝛱𝛤𝛱
⇒  ΜΔΒ = ΜΕΓ  άρα {

Β𝛭̂Δ = Γ𝛭̂Ε
𝛣𝛥̂𝛭 = 𝛭𝛦̂𝛤
𝜧𝜟 = 𝜧𝜠

 

β) 

Συγκρίνω τα τρίγωνα ΑΔΜ και ΑΜΕ: 

𝛥𝛭 = 𝛭𝛦 𝛼𝜋ό 𝜏𝜊 𝛼)

𝛢𝛭 𝜅𝜊𝜄𝜈ή
𝛢𝛥 = 𝛢𝛦 𝜔𝜍 ί𝜎𝛼 𝜐𝜋ό𝜆𝜊𝜄𝜋𝛼 𝜏𝜔𝜈 ί𝜎𝜔𝜈 𝜋𝜆𝜀𝜐𝜌ώ𝜈 𝛢𝛣 = 𝛢𝛤

}
𝛱𝛤𝛱
⇒  ΑΔΜ = ΑΜΕ  άρα {

Δ𝛢̂Μ = Μ𝛢̂Ε
𝛢𝛭̂𝛥 = 𝛢𝛭̂𝛦
𝜜𝜟̂𝜧 = 𝜜𝜠̂𝜧

 

 

Θέμα Δ 

Δ1. 

α)  

πρέπει 𝑥 − 5 ≠ 0 ⇔ 𝑥 ≠ 5  και  𝑥 + 2 ≠ 0 ⇔ 𝑥 ≠ −2  

β) 

𝐴 =
√𝑥2 − 10𝑥 + 25

𝑥 − 5
+
√𝑥2 + 4𝑥 + 4

𝑥 + 2
=
√(𝑥 − 5)2

𝑥 − 5
+
√(𝑥 + 2)2

𝑥 + 2
=
|𝑥 − 5|

𝑥 − 5
+
|𝑥 + 2|

𝑥 + 2
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και ισχύει ότι: −2 < 𝑥 < 5
−5
⇔−7 < 𝑥 − 5 < 0   και   −2 < 𝑥 < 5

+2
⇔0 < 𝑥 + 2 < 7  άρα: 

|𝑥 − 5|

𝑥 − 5
+
|𝑥 + 2|

𝑥 + 2
=
−(𝑥 − 5)

𝑥 − 5
+
𝑥 + 2

𝑥 + 2
= −1 + 1 = 0 

 

Δ2. 

4

𝑥 + 2
−
2

𝑥
=
𝑥 − 4

𝑥2 + 2𝑥
⇔

4

𝑥 + 2
−
2

𝑥
=

𝑥 − 4

𝑥(𝑥 + 2)
 

Πρέπει 𝑥 + 2 ≠ 0 ⇔ 𝑥 ≠ −2  και  𝑥 ≠ 0  και ΕΚΠ(x,x+2)=x(x+2) άρα 

𝑥(𝑥 + 2)
4

𝑥 + 2
− 𝑥(𝑥 + 2)

2

𝑥
= 𝑥(𝑥 + 2)

𝑥 − 4

𝑥(𝑥 + 2)
⇔ 4𝑥 − 2(𝑥 + 2) = 𝑥 − 4 ⇔ 4𝑥 − 2𝑥 − 4 = 𝑥 − 4 

⇔ 2𝑥 − 𝑥 = 4 − 4 ⇔ 𝑥 = 0 που απορρίπτεται 

 

Δ3.  

Ισχύει ότι |𝑥| ≤ 2 ⇔ −2 ≤ 𝑥 ≤ 2 

Και |𝑦| ≤ 3 ⇔ −3 ≤ 𝑦 ≤ 3 

Προσθέτοντας κατά μέλη τις δύο σχέσεις παίρνουμε: 

−2 + (−3) ≤ 𝑥 + 𝑦 ≤ 2 + 3 ⇔ −5 ≤ 𝑥 + 𝑦 ≤ 5  δηλαδή  |𝑥 + 𝑦| ≤ 5 

 


